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La géométrie moderne se situe souvent à l’interface entre plusieurs domaines. Dans ce
groupe de travail, nous explorerons un bel exemple de dialogue entre la géométrie algé-
brique, la géométrie complexe et la géométrie différentielle. Plus précisément, le but est
d’étudier les relations entre deux objets a priori très différents : les faisceaux cohérents en
géométrie complexe/algébrique et la notion de super-connexion en géométrie différentielle.

Les faisceaux cohérents, introduits par Cartan, Serre et Oka entre les années 1930 et 1950,
généralisent la notion de fibré vectoriel holomorphe. Ils constituent des objets fondamen-
taux en géométrie algébrique et en géométrie complexe. La super-connexion a été introduite
par Quillen [Qui85] afin d’unifier les opérateurs de Dirac et la théorie des connexions. La
super-connexion antiholomorphe, variante définie sur les variétés complexes, a été intro-
duite par Block [Blo10]. Elle généralise elle aussi la notion de fibré vectoriel holomorphe.

Une observation fondamentale due à Block est l’existence d’une équivalence de catégories
entre la catégorie dérivée des complexes dont la cohomologie est bornée et cohérente et la
catégorie homotopique des super-connexions antiholomorphes. Ce résultat est démontré
rigoureusement dans [BSW23, Chapitre 6].

Le groupe de travail pourrait être structuré de la manière suivante :

(1) Les faisceaux cohérents [GR84, Annexe].

(2) La catégorie dérivée [KS94, Chapitre 1].

(3) La super-connexion antiholomorphe [BSW23, Chapitres 4 et 5].

(4) Le théorème d’équivalence de Block [BSW23, Chapitre 6].
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